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Clasa a XII-a
Barem de corectare qi notare

Subiectul I

s(x) = {x'f(x)'x>o
l-x.J @),x..0;. 

f admite primitive = I F: R -+ R, derivabild, cu F'= .f
x. f (x) = [x.F (x)]'-r(x) 

I pFderivabild = F continud =+ F'admite primitive. Fie t1: R -+ R, derivabil[, cu H,= Fx. f(x)=[x.r'(x)]'-H.(x) =lx.F(x)_r1(x)1. ; _x._f(x)=l_x.rOl+itx>1. 
2p

Definim tuncfia G : R -+ R,G(x) - {xr@)- 
H(x)+ c,x) 0

[-xr(x) +H(x)+c',x<0 ' F' 11 sunt derivabile pe R=G
derivabilS pe R- qi G'= g pe R-

G continud in .tr, = 0 =+ c'= c - 2H (0)+ G(x) = {xF 
@) - H (x) + c, x > 0

[-xF(x)+ H(x)+c_2H(A,] < 0G;(0)=i$%=Iiq(F(x)_}=r1o1_a..o,=..,,-r'(0)=6

c, (0) = 1i^-xF (x) + H (x) + g. -2 H (0) + H (o) - c
= Irq(-r(x) * H(x) - H(0)) 

= -F(0) + .F1.(0) = -r(0) + r,(0) = 9i?o' x
G'(0) = g(0) = 0. in concluzie, G e o primitiv' pentru g, deci fungia g

2p

a) I, = ltgx.tgzx a* = lts #" = t# #*tgx=t
(t + tg2 x)dx = dt,te (0, r) 

+ 4 :'t #dt > tl = ! fi o, - I # "
Deci 1, =-]r"L's" -x+e' 2 l+tgx

b) I,.n - r n = t Gs' x)(tso x -r) . tg2xdx = -[ {ts" D . e - E, ie + ts, i ffi d*

vezi a) = -2'g'**'=* * on+2
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+Gderivabile in ro =0
admite primitive.

Subiectul2

lp

1p

1p

4p



n

Subiectul3

Din comutativitate = f(x)-2x = f(y)-2y,Yx,y e R

= f (x)-2reste funclie constanti + "f 
(x)=2x+a,ae R

Din asociativitate = o=?
3

)
Funcfiaeste: /(x) =2x+i. Legeaeste: x ol=2x+2y+3*y*1

3-r
asociativI 'l
Se determinE elementul neutru , = -i
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. Avem: lege internd, comutativE,

lp
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Subiectul4

a) se gasesc 3 numere carenuverificaasociativitatea(Deexemplu (2"3)"5*2'(3'5))
1p

b) Se analize az{ canx:rle x = 6k,x = 6k +1,",x = 6k + 5

Se obfin soluliite x=6k*l,x = 6k+2,x=6k+5,k eZ 
3 p

c) Se observa (din xmod3e{0,t,2}qi xmod2e{0,t}) cd xoy nu poate lua alte valori in afari de

0,1,2,3

Deci .FI G {0,1,2,3}
Se arat[ cd le H
Folosind I e H,se aratd cd, 2 4 H,3 e H, deci H = {0}
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